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3aganm
1. HMcnuratu Tok u ckuiupaTu rpaduk yHKImje

4x

fo=1ra

pelnieme:

(1) Jomen nedunncanocru:
Df:x € (—o0,+00)

(2) aprocr/Hemnapmocr:

f(=x) = —f(x) = nmenapua dynkuuja.
(3) Hyse u 3Hak:

f(0) =0 — A(0,0)

f(@) =0 = B(0,0)

f(z) <0 zax € (—00,0)

f(z) >0 za x € (0,+00)
(4) MOHOTOHOCT U eKCTpeMHe BPEJIHOCTH:
16— 4
C(4+a2)’
f@) 1 za x € (-2,2)
f(x) ) za x € (—o00,—2) U(2,4+00)
min : My(—2,—1), max : My(2,1)

f'(x)

(5) KouBekcHOCT, KOHKABHOCT M MPEBOjJHE TATKE:

g 8w(a? —12)
) =y

flz)jen zax € (—oo,—2 \/§) U (O,Z\/g)
f(z)je U za x € (—2\@,0) U <2\/§, +oo)

pi.Pl(—QVF,—%§>,}zaum,Rg<2v§f%§)

(6) Acummrore:
HeMa BEPTUKaAJIHUX aCUMIITOTA.
y = 0 je XOpu30oHTAJHA ACUMIITOTA.

Hema kocnx acumirrora.

(7) T'paduk dyukimje:

P1

max  pg

| P2
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10



2. Jla s je m kako moryhe npumenutu KpamepoBo npaBujio yKOJIUKO je MaTPHUIla CHHTYJIapHa?!

peleme:
CunryapHa MaTpuIla je OHa MaTPHUIla KOja HEje peryIapHa, OJHOCHO TO je MATPUIlA Unja je JeTepMUHAHTA
jennaka Hym. KpamepoBo mpaBujio ce MozKe IPUMEbUBATH y CJIydajy KaJla MaTPHUIla CUCTeMa JTUHEeAPHUX
jennaumHa Huje perysaapna. I[lomasu ce o Hekor 6a3uMCHOr MUHOpa TOra CHUCTEMa Kao OCHOBE 3a HHErOBO
pememse.l[pumep Koju miycTpyje nckaszato:

20— 2y + 3z = 2

-r + y — z =1
3r — 3y + 5z = 5

2723 -2y + 32 = 2 — 2z
Kakoje A= |—-1 1 —1| =0, nocmarpahemo cucrem 4 B , OJlaKjie heMo y3eTn
3 -3 5 - =l

Ja je T = «, na je pememe cucrema: {(z,y,2) = (o, —a —5,—4) | a« € R}.

3. edwunucaru nenpekujny u pudepeHnnjabuIHy peayny (GyHKIU]y jejre mmpoMmensbue. Koju je
Kay3aJIHU OJHOC n3Mehy HenpekuaHOCTH 1 AudepeHIinjadnIHOCTH !
pelnieme:

Henpexkugnoct: Ilojam HenpekwgHOoCTH ce Oa3upa Ha IOjMY TPAHUYHE BPEIHOCTH (QYHKIH]jE.
Kazkemo na je dbyuknmja f HempekuHa y Ta9KH @ aKo je:

lim f(z) = f(a).

T—ra

Dynknuja je HenpekuIHa Ha CKyIy (a,b)ako je HelpeKuHa ¥ CBAKO] TAYKH TOTa, CKYTIA.

Hundepentnmjabusnoct: Heka je dynkmmja f jaedunncana y HEKOj OKOJMHM TadKe T W HEKa

je h # 0 peayian 6poj, Takap ja Tadka & + h [puIaja mocMaTrpaHo] OKOJIUHK Tade x. Taaa rpaHudHy

BpeiHocT lim = w oznadaBamo ca f'(z) u HasuBaMo MpBUM U3BOJOM (bYHKIHje f y TaYKu T.

h—0
Ako je f'(z) xonauna BpejHOCT, KaxkeMo Jia je dyukuuja f audepennujabuina y Tauku .

Kayzamuu ognoc: Ako je dyaknuja f audepennujabuiina y HEKOj TauKu X, OHJa je pyHKIuja f u
HENPEKUTHA Y TOj TAYKH, OJJHOCHO, N3 AndepeHInjabIHOCTI CIeU HeIIPEKUTHOCT, ali OOPHYTO HE BarKH.

4. Hapectu u jjokasaTu TEOPEMy O JIOTAPUTAMCKOM JIudepeHImpamy !
perieme:

Teopema: Axo cy u u v gudepennujabmine Gynknuje y taaku  u u(z) > 0, orja je dbyHKIMjA
Yy = u’ nudepennujaduia y Ta9Ku T U BasKH:

!/
y = u’ (v’ Inu + vﬂ)
u

Hoka3z: JlorapurmoBameM JieBe u JiecHe cTpaHe n3pasa y = u’, nobuja ce Iny = vInu. Cama moxkemo
L R 1,7 .
Jla ypaJIiMO M3BOJI OBOT' U3pasa, Ia ce JIo0uja: Sy =v Inu + vz u'. Cpehubamem opor uzpasa jobuja ce

’
Konadan obmmK: i = u’ (v'lnu +v%).

5. lzpauynatu nHTErpas

I:/arctg\/idx

pelreme:

I=(z+1)arctg vz — Vo +C



6. lszpauynaru mHTErpas

I://dafdy
D

rje je obmact D yHyrpammocTt Tpamesa ca temennma A(—1, —1), B(6,—1),C(3,2) u D(2,2) .

perieme:
2 5—y
Iz//dxdyzl?.
-1 y

7. OxpemuTn JoKajIHe eKCTPEMHE BpeHoCcTH (hyHKImje
2(x,y) = 2xy +y°, wuslov:y+3=ux
pereme:
Tauka M(2,—1), A\ = —2, je JIOKAJIHU MUHUMYM, TJ€ j€ Zpin = —3.
8. OgpejsuTu JioKajHEe eKCTpeMHue BpegHocTu byHKImje
2(z,y) = 32% — 22\ /y +y — 8
pereme:
Tauka M(2,4), je JTOKATHI MUHUMYM, TJ€ j€ Zynin — —8.

9. Hahwu omnmre pememse mudepentne jegnaunsae 21y,0 — 4y1 — yp = 32. OnpeuTu napTuKyIapHO
pememe y3 yciaoBe Yo = 1 m 29, = —2 m KOMeTapHCATH IHeroBO TMOHAIName Kaja ce mnapamerap t

Heorpanndeno ysehasa.
pelieme:

1 t 1 t
y—C’l (5) +CQ <—?) +2
—_ﬁ 1 t_|_§ _1 t_|_2
T TE 3 5\ 7

lim y, =2

t——+00
10. Pemmtu audepeHiujanny jeHaqInHy
y" + 2y = 9ze” + Hsinw
peleme:

y=C1+ Coe ™ + (3x —4)e® —sinx — 2cosx



11. /luckyToBaTH peliermne CUCTEMA jeTHATIMHA

Sr + (da—4)y + B—a)z = 11

r + Y + z = 2
2c + (Ba—-3)y + (5—-a)z = 5
peleme:
1.3aa # 3 A a# 4 cucreM nMa jeJIMHCTBEHO pellese: (z,y, 2) = {(%, a, ﬁ)} )

2. 3a a = 3 cucreMm Hema pemiemna: (z,y,z) = 0.

3. 3a a = 4 cucrem nma 6ECKOHATHO MHOTO periema: (x,y, z2) = {(@, 1+7a, a) la € R} )

12. PemmTyu cucreMm jegHadnHa

vt 4+ 2y + z =4
v + 4y + 2z 6
14 + 4y + 42 = 9

perieme:

Cucrem nMa jeJIMHCTBEHO peltiewe : (x,y, z) = (

o
[ISY
[
S—

13. Hahwu npsu usBoj dynkImje

?JZ\/1+\3/1+\4/1+$4

peieme:

3
’ a

y = ;
6\/1+ V1+VI+at (14 a4)i (1+v1+a%)3




